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A SZAMFOGALOM FELEPITESE, ELSO HAZI FELADAT

1.) (5+5 pont) Legyen (N; ,0) a természetes szamok halmazanak egy modellje,
és jeldljiikk N elemeit a szokdsos modon: 1 =0/, 2 =1/, 3 = 2/, stb. Csak az
Osszeadas és a szorzas rekurziv definiciojat felhasznalva igazolja, hogy 5+2 =17
és 0-3 =0. Ha a miiveletek tulajdonsagait is hasznéalja a bizonyitasban, akkor
a feladatra nem adok pontot.

Megoldas:

El6szor megmutatjuk, hogy 54 2 = 7. Ehhez jarjunk el a kévetkez6képpen:

— / /o N/ o N/
b+2 = 5+1 G+ = 06+0) = (6+0)).

2=1' mA4n'=(m+n)’ 1=0’ m+n/=(m+n)’

Tovabb haladva:
n/ _ A Y
(6+0)) = () =06_=r10
m-+0=m 5'=6  6/=T

Most pedig megmutatjuk, hogy 0-3 = 0. Az eljaras a kovetkezs:

— . / — . = . ! = . = . /

0-3_=0-2 0-240_=0-1+0 (0-14+0)+0_=_(0-0"40)+0.

3=2/ m-n'=m-n+m 2=1’ m-n’=m-n+m 1=0’
Tovabb haladva:

/ — . = =
(0-0+0)+0 = ((0 +0>+0>+0 0+0 | +0])4+0=(0+0)+0,

m-n'=m-n+m m-0=0 m+0=m
és ezért
0+0 | +0=0+0 = 0.0
——
m+0=m m+0=m
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